C3T7 - Propriété de Thales et propriété réciproque
Produits en croix

Rappel :

Si deux quotients sont égaux, alors leurs produits en croix sont égaux.

RL_11 _ ' Rl =
18 3¢ donc RL x 35 =14 x 11 d'ou RL =

14 x 11
35

¥ Vrai ou Faux ?

18 27 o
De I'égalité 55 " AB ' on peut déduire que ...

a. b. C.

18x27=25xAB donc AB:182X527 18x AB=25x27 donc AB:182X527 18x AB=25x27 donc AB:251X827

EA Quatrieme proportionnelle

Détermine la valeur exacte de l'inconnue dans chaque cas :

L 2.8
" 3 EF
5_12
7 AB
. 7_GH
"3 5

[EM Ecritures fractionnaires égales ?

Rappel :

Si les produits en croix sont égaux alors les deux quotients sont égaux (propriété réciproque de la
premiere).

Les écritures fractionnaires suivantes sont-elles égales ?

3 3.6
a 54 ° a8
11,9 . 18,2
b. 35 et =
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C3T7 - Propriété de Thales et propriété réciproque
/:\{43\"/1{-3#4 Le théoreme de Thales : un cas particulier

Définition (Rappel de 4éme)

On dit que deux triangles sont semblables si les deux triangles ont des angles de méme mesure, pris
deux a deux.
L'un est une réduction de |'autre et I'autre un agrandissement de I'un.

a. Tracer un triangle ABC tel que AB =5 cm, AC = 6 cm et BC = 7 cm. Comment faut-il placer une droite coupant
les segments [AB] en M et [AC] en N pour que AMN soit une réduction de ABC ?

Compléter le tableau suivant :

Coté du triangle ABC AB AC BC

CoOté associé dans le triangle AMN

b. Tracer un triangle DEF tel que DE = 4 cm, DF = 6 cm et EF = 8 cm. Comment faut-il placer une droite coupant
les demi-droites [DE) en R et [DF) en S pour que DRS soit un agrandissement de DEF ?

Compléter le tableau suivant :

Coté du triangle DEF DE DF EF

Coté associé dans le triangle DRS

c. Tracer un triangle GHI tel que GH = 5 cm, Gl = 7 cm et HI = 9 cm. Comment peut-on placer une droite coupant
les droites (GH) en T et (GI) en U pour que GTU soit un agrandissement (ou une réduction) de GHI dans une
configuration différente du a. et du b. ?

Compléter le tableau suivant :

Coté du triangle GHI GH GI HI

Coté associé dans le triangle GTU

d. Que peut-on dire des longueurs des c6tés des deux triangles dans chacun des cas ci-dessus ?
Aide : mesurer précisément les longueurs, éventuellement apres avoir repositionné les droites pour obtenir des
longueurs simples.

e. En déduire une relation entre les longueurs des cétés dans chacun des cas ci-dessus.
f. Conclusion

Complete I'énoncé suivant, qui constitue une formulation générale du théoréme de Thales :

(d) et (d') sont deux droites sécantes en A.
B et M sont deux points de (d) distincts de A ; C et N sont deux points de (d') distincts de A.

Si les droites ...... et.... sont paralleles, alors : —=——=—
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C3T7 - Propriété de Thales et propriété réciproque
Placer des points sur une droite

[EH Dans chaque cas, donner la valeur des rapports

AB
12 25
T T
- | | ] s a4 T RTINS
A5M B A M 8 B M A B A B M
AM _ AM _ AM _ AM _
AB AB AB AB

A Partages de segments (en utilisant les paralléles horizontales ou verticales du quadrillage).

B
Placer les points suivants : R sur [AB] tel que AR:%AB ,
IR
S sur [AE] tel que SE :27EA et T sur [BE] tel que %:% \\ E
/ T
T
A
AM 3 AN 3 B
Pl | ints M et N AB] tel P —=—¢ft——=—
acer les points M e sur [AB] tels que 1B 4 e 1 2
A
Placer les points M et N sur [AB] tels que : ﬂ_S_ et ﬂ—l—
P W UB "6 AB 5 B
//
//
/
A

Activités 3/4 c3t7_activites.odt



C3T7 - Propriété de Thales et propriété réciproque
Etude de la réciproque de la propriété de Thalés

[EM Dans chacun des trois cas suivants :

A
a. Donner la valeur du rapport — .
AC

AM

b. Placer, en utilisant uniqguement le quadrillage, le point M sur (AB) de facon a ce que A—C:ﬂ .

Figure 1 Figure 2 Figure 3

-
—T IB B [ /
L~ A
" |
. 1 Al_1— N
L 1A
//
C
N N /
C B
C
c. Sur chaque figure, tracer (BC) et (MN) puis compléter la conjecture suivante :
Si ——=——alors les droites (BC) et (MN) sont ...........cevrrenenn.
Figure 4
EA Méme consigne avec la figure 4 ci-contre, puis : C
a. Y a-t-il plusieurs possibilités pour le point M ?
b. Si oui, les indiquer sur la figure 4. -
\\\A
c. Les droites (MN) et (BC) sont-elles paralléles dans tous les cas ? T~
Bl T
d. Qu'est-ce qui différencie les 2 positions du point M ?
N

La condition sur I'égalité des rapports n'est donc pas suffisante pour affirmer le parallélisme des droites.

[l faut la compléter en disant:

Si —=—— et Siles POINtS ... alors les droites .......cooeeviiiiiiieiiiiec e,

On admettra que cette nouvelle propriété est vraie.

On lui a donné le nom de réciproque de la propriété de Thalés.
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